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A l'occasion de la distribution des prix, on organise
une compétition ludique afin de sélectionner les
classes avec les meilleurs scores.

Je vals vous proposer non seulement une
synthese de la présentation, qui repréesente le
leitmotiv des questions, mais aussi quelgues
problemes.

Antonella Trevisol — Al MsF - Torino 21 maggio 2011



FRANCIA

Italie avant de 'unité

- Posons-nous la question
oo ogchnr - suivante: quel est le
W o N nombre minimum de
BER e couleurs nécessaires
L pour la colorier?
Pour pouvoir répondre a
i I cette question, laissons-
. ouesicly nous aider par d’autres
' mathématiciens qui ont

consideré le probleme
avant nous.
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Colorions une carte
Probleme: quand deux couleurs sont suffisantes?

Voo

Des 1952, Dynkin — Uspenskii a présenté ce theoreme dans la revue
Mathematical discussions, Moscou:
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deux couleurs suffisent
pour toute carte tracee
avec des lignes droites
gui en traversent toute la
surface, ou bien avec
des lignes fermeées
simples entierement
iInternes a la carte

Antonella Trevisol — Al MsF - Torino 21 maggio 2011



Théoreme des deux couleurs

Le théoreme est valable en général si I'on dessine des
lignes fermeées entierement internes. Il vaudrait mieux
ne pas les tracer, mais le théoreme peut étre demontre
méme si les lignes fermeées s’entrecroisent.

Antonella Trevisol — Al MsF - Torino 21 maggio 2011



Théoreme des deux couleurs

Les figures, dont le nombre
de lignes convergeant vers un
sommet est toujours un
nombre pair, peuvent étre
coloriées avec deux couleurs
seulement.

Si les lignes qui convergent vers
un sommet sont un nombre impair,
Il faudra dans ce cas ajouter une
couleur.
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Sicilia

Italie

Voicl la carte de
geographie de I'ltalie, telle
gu’elle est aujourd’hui.

Combien de couleurs ont
ete utilisées?

Peut-on en utiliser moins et
combien au minimum?
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Italie

Nous avons reussi a la
colorier en utilisant
uniguement 4 couleurs.

C’est une regle générale?
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Apres un excursus historique de

Q_)/

Wolfgang Haken
1976

On a compris que les différentes configurations des cartes
peuvent étre decrites a l'aide de la théorie des graphes, de la
dimension de la configuration, représentée par le nombre des
sommets du bord de 'anneau extérieur.

On a aussi fait allusion a I'affaire des querelles sur la flabilité de
I'utilisation des algoritmes informatiques pour lo controle de
I'exactitude de la conjecture.
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des 4 couleurs aux graphes
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Par |la suite, nous avons traverse, au sens figuré, les
ponts de Konigsberg

d
-

qui sont devenus célebres £\
car Euler a été le seul en ﬁrdﬁt,é{

d S d | j:ﬂnﬁn_;:'r-" I
mesure de resoudre le G NN
probleme s’y rattachant 2B IR 1
(1732)
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Euler compta le nombre de lignes
(ponts) qui se concentrent dans chaque
point (terre)

3, 3, 5e 3 etdémontra le théoreme
suivant:

N’importe quel graphe peut étre
parcouru si, et seulement si, tous les
noeuds sont pairs, ou deux d’entre
eux, sont impairs. -
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Pourquoi la th éorie des graphes est intéeressante?

Fixer le chemin d’'un veéhicule de la poste de facon a
distribuer le courrier d’'une maniere plus efficiente
(Postman's Problem).

Problemes d’inspection et entretien de systemes tels que:
les réseaux électriques, teléphoniques, routiers.

Probleme de quatre couleurs

Textes de circuits électronigues imprimeés, allocation di
variables et registres de la CPU, affectation de fréguences

radiophoniques et télévisuelles

et...LE VOYAGEUR DE COMMERCE : une fois donné un
ensemble de villes, quel est le chemin le plus bref qui les
traverse toutes en une seule fois?
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Quelgues problemes proposeés

Cartes et couleurs

Coloriez les cartes ci-dessous:

avec respectivement 3 et 4 couleurs.
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Une histoire qui se répete

Regardez l'illustration, vous pouvez I'obtenir en collant
convenablement un ruban en papier.

Vous devez ecrire les strophes de la comptine sur le ruban de
facon a ce que l'histoire puisse étre lue a I'infini.

Il était une fois un roi
ASSIS sur un sofa
Qui dit a sa servante:
«Raconte-moi une histoire»
Et sa servante commenca.
Il était une fois un roi
AssIs sur un sofa
Qui dit a sa servante:
«Raconte-moi une histoire»
Et la servante commenca...
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Le travalil préliminaire a la distribution des prix a constitué
I'occasion pour connaitre l'activité que la collegue, Mme.
Angela Aquilino, a déeveloppée dans son établissement au
sein du Projet «Mathématiques et réalité»
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